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Termersetzungssysteme

Definition

Termersetzungssysteme sind spezielle Reduktionssysteme.
Ist E eine endliche Menge von Gleichungen über der Signatur Σ, dann nen-
nen wir das Reduktionssystem

(TermΣ,
1→E )

ein Termersetzungssystem.
Da dieses durch Σ und E eindeutig bestimmt ist, sprechen wir kürzer vom
Termersetzungssystem (Σ ,E ).
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Kanonisches Termersetzungssysteme

Theorem
(Σ,E ) sei ein kanonisches Termersetzungssystem.

1. Zu jedem Term t gibt es genau einen irreduziblen Term irr(t) mit
t →E irr(t).

2. Für beliebige Terme s, t gilt:

E |= s
.
= t ⇔ irr(s) = irr(t).

3. Die Gültigkeit einer Gleichung in der Theorie von E ist entscheidbar.

Spezialfall des Satzes über kanonische Reduktionssysteme.
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Ein einfaches kanonisches Termersetzungssystem

EGBT :
0 ∧ x = 0 1 ∧ x = x
x ∧ 0 = 0 x ∧ 1 = x
0 ∨ x = x 1 ∨ x = 1
x ∨ 0 = x x ∨ 1 = 1

Für jeden variablenfreien Booleschen Term t gilt

t →EGBT
0

oder
t →EGBT

1.
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Ein kanonisches Termersetzungssystem
2. Beispiel

EGroup :

0 + x → x (x + y) + z → x + (y + z)
x + 0 → x i(x) + (x + y) → y
i(x) + x → 0 x + (i(x) + y) → y
x + i(x) → 0 i(x + y) → i(y) + i(x)
i(0) → 0 i(i(x)) → x
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