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Aufgabe 1

Zu einer préadikatenlogischen Formel G in Prénexnormalform bezeichne Gy, die durch Skolemisierung
(genauer: durch wiederholte Anwendung von Lemma 4.61 im Skriptum) aus G konstruierte Formel in
Skolem-Normalform.

(a) Geben Sie (ohne Beweis) jeweils eine priadikatenlogische Formel G in Pranexnormalform an, so dass
Folgendes gilt:

(i) 7Ggsko A G ist erfiillbar,
(ii) =Ggko A G ist unerfiillbar,
(iii) G — Ggko ist nicht allgemeingiiltig.
(b) Zeigen Sie, dass Gg, — G fiir alle priadikatenlogischen Formeln G in Pridnexnormalform allge-

meingiiltig ist.

Aufgabe 2

Berechnen Sie fiir die pradikatenlogischen Formeln (a) und (b) zunéchst die Pranex-Normalform und dann
die Skolem-Normalform.

(a) (v p(z) =V g(z)) = Vr(p(z) — ()
(b) 3z(vy p(z,y) v I2(p(x, 2) AV p(2, 7))
(c) Geben Sie eine Skolem-Normalform fiir (a) an, die sich von Ihrer Losung zu (a) nicht nur durch

Umbenennung und Aquivalenzumformung unterscheidet.

Aufgabe 3

Transformieren Sie die folgende Formel schrittweise in Skolemnormalform.
Vvﬂx(((Vzr(zjv)) — (Vap(z, 2))) = q(z) V r(v, 1:))
Bei welchem Schritt geht die die Aquivalenz zur urspriinglichen Formel verloren?

Aufgabe 4

Fiir eine Formel in Skolemnormalform muss die Matrix in konjunktiver Normalform sein. Wie kann man
das in der Vorlesung vorgestellte Prinzip der erfiillbarkeitsiquivalenten kurzen KNF fiir die Aussagenlogik
auf die Pradikatenlogik iibertragen?



